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��� ���) �� ������	�� ���	���	��� �	���	��	��� ��� ��#��� ���� � ��������	��

���� +�� ��	� ������� 	� 	� ���� ������ �� �� ���	��	� �	���	��	��� �� �� ���

���� ���� ����� ��� �	���� �� ���������	%�� ,�#����� 	� ���� ����� �� 	������� 	�
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��	������ � ���	��� ������� ��� ������ �	���	��	��� 	� !����	�� ������	�� ���
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 ��� ����	�� #	�� ������� �� ������ ���	������ ��� ����� ����	�� �������

� ���� ���� ��$��� ������ 	� ����#� � �� ����� ��� ���������� ���#��� ���
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��# ������� 	� ���������	��� ����� ��� ���� � ���#	�� 	������� 	� !����	��

���������	�� 	� ����� ���� ������ �����0 ��� �������� ���� �� ��� -122*/� 3�����

-122*/� &��)	���� ��� 4����� -122*/� ��� 5���	� ��� ����	) -1222/� ��� ����

������ ���� #	�� ���	���	��� ������� ���� ������ 	� ��� ������� �� !����	��

������ ��� �� � ���������� ����	�� �(	������ �� ��� ����� ����	��� ���

����� ��� ���� ����	����� ����#���� �� ���� ������� �����6 ��� 4�� -*..7/
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�����������	�� ����� �� � ������� �������� 	� ���	���	�� �� #��� �� �	���	!��"

�	��� �� ���� ������	��� #������� � ��������	� ����� 	� �	���� ��������� ���

��������	� ������� ��� �������	� �����������	�� 	� ���� 	� ����	�� �������	��

�� ��� ����� ����	�� 	������

1



����� ��� ���� ����	��� �����������	��� �� ����	��� ����	��� 	� ����� ��
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�� �������	� �������	��� 	� ��� ������� �� ��� ����� ����	���  � ��)� ��	�
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�	��� ��� ������ ���� �	;�����	��	��6 ��� �	���� �����	��	��� �� ��� ���<�	����
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��� ���� ��� ��� ����� 	� �� �����#�� ����	�� 1 	�������� ��� �������	�

����� ��� ���	��� ���� �� 	�� ��������	��� ��� ����	��	��� �������	��� '� ����	��

1�= #� 	������� ��� 	�������� ������	�� �� �������	� �����������	�� �� �	���

������� '� ����� �� ����	�� ������ ���	���	�� ��� �� ��!�	�	��� ��� �������	�

����� 	� ����	�� �� � ����	���� 	������� �� �������	� ���	�	%��	�� #���� ���

����	���� ���  �	��� �	���	��	���6 ��	� 	� ���� 	� ����	�� :� '���� �������

�� ��)	�� ��� �������	�� �����������	�� ������	���� ��� �������� �� ����	��

= #����� �� ����	���� ������ 	� 	� ���#� ���� ��� �����������	� �������	�
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'� ����� �� ���� ��� �������	�� �� ��� �������	� ������ 	� 	� ������	���

�� ������ ���� �������	�� �� �������	� �������	�����  � ����� ��� �����#	�� ��
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��������� #� ������� ��� ������� �� � �	 ��� � ��� ��� �������	� ������

��� ���	���� ����� ����� �� � ��������	���� ��� � ������� ������ �������	�����

��� �� �� ��� ��� �������	� ����� ����	��6 ��!�	�	��� #	�� �� �	��� 	� ��

������ +�� �	���	�	��� 
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 � �	�� ���� �������	�� �� �� 	� ������ #	�� ��� ����� ������0

��� �� 	� 	������	�� 	� ��� 	�� ��������� A��	�� ���� �������� ��� ������ #�

�� 	������	�� �� ���� ����������	��6
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���� ��� ��� D	������� ��� ������� ����� -D�/� +	��� '' ��� ''' ���# ���
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Figure I. Kimeldorf and Sampson (KS) copula density (θ=1.06)



Figure II. KS copula (θ=1.06), contour plot



Figure III. Bernstein approximation to the KS copula (θ=1.06, n=30), contour plot




